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x 6= y ⇒ f (x) 6= f (y) q;rtsUrvuxwyr�wtz;sU{�|y| f }=~@��rt�9wy}G��}=|�wt�,�>��� A, B ⊆ X uU~,s f }=~@��rv�0w�}=�����9�G��wt�
A 6= B

⇒

O.b.d.A.
∃a ∈ A : x /∈ B

⇒ f (a) ∈ P (f) (A) ∧ f (a) /∈ P (f) (B)

⇒ P (A) 6= P (B)

� }Gr.|���rv��|�wyr�uU~,s��=r�w��vw�rj�;rv}=�Gr��vu,|�{�����rt~,��q;rtsxrtuxw�rvwtzxsU{9|�|�{�u���� P (f) (A) }=~@��rv�0w�}=� }¡|�w.z9¢�rv~U~ f }G~���rv�0w�}=�}¡|�w.�� {�| f (x) /∈ P (f) (B) }=|�wM�¡£�|y|�wM|�}=���]¢¤}Gr����9�G��wM�vrv}=��rt~Z�
P (f) (B) = {f (b) |b ∈ B}

∀b ∈ B : a 6= b
⇒

f ¥ ¦�§�¨ª©�«�¥ ¬ ∀b ∈ B : f (a) 6= f (b)

⇒ f (a) /∈ P (f) (B)
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� }Gr�¯��=rv}¡���U�Urt}°wM�9��~]�v¢�rv}Z±�rt~U��rt~��¡£�|y|�wM|�}=���
{���q,r.|�wyrv~
¢¤}=r$���9�G��wM�vrt}G�9rv~Z� Y ⊆ Z ∧ Z ⊆ Y ⇒ Y = Z �² ���y¢�rv����}=�Gwt� ∀a : a ∈ X ∨ a /∈ X sx}Gr.|�r.|��xsxrt�O}¡|�w�|����0{�� rt}G~³rv´x�0�=u�|�}G�9rt|�µ�sUrv�.�
¶MuU~·�=£9|�|�rv~³|�}=�����{��G�=uU~0w�rt�y|y���Urt}=sxu�~U��rt~O� {����Urt~Z�

• �;rv}=��r9� Y ⊆ Z �
¸ ∀a ∈ Y, a ∈ X : a ∈ (X ∩ Y ) ⇒ a ∈ (X ∩ Z) ⇒ a ∈ Z¸ ∀a ∈ Y, a /∈ X : a ∈ (X ∪ Y ) ⇒ a ∈ (X ∪ Z) ⇒ a ∈ Z¸ ⇒ (a ∈ Y ⇒ a ∈ Z) ⇒ Y ⊆ Z

• �;rv}=��r9� Z ⊆ Y �
¸ ∀a ∈ Z, a ∈ X : a ∈ (X ∩ Z) ⇒ a ∈ (X ∩ Y ) ⇒ a ∈ Y¸ ∀a ∈ Z, a /∈ X : a ∈ (X ∪ Z) ⇒ a ∈ (X ∪ Y ) ⇒ a ∈ Y¸ ⇒ (a ∈ Z ⇒ a ∈ Y ) ⇒ Z ⊆ Y

• Y ⊆ Z ∧ Z ⊆ Y ⇒ Z = Y
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